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Adnotare: Grupurile topologice cercetate in articol se considera grupuri discrete. Se demonstreaza

daca G este un grup Abelian, atunci grupul topologic G- este un grup zero dimensional.
Cuvinte cheie: Grup topologic, & -mdrginit, zero dimensional, omeomorfe, aproape izomorfe.

Grupul topologic Abelian (G, +) se numeste @ — marginit, dacd pentru orice vecinitate
V' a elementului neutru existi o multime numarabila S de elemente, incat G=V+5. Daci G)

este un grup discret, atunci cu G- se noteazd grupul (G ,) echipat cu ce mai find topologie —
marginitd. Grupurile cercetate se considera grupuri discrete. Unele proprietati ale grupului
Abelian G- sunt prezentate in [1-3].

Un grup topologic G e numeste zero dimensional, daca el poseda o baza din submultimi
deSChlse Si inchise. . Doua grupuri G Si H se numesc U - omeomorfe daca grupurile G- Si

H=  sunt omeomorfe ca spatii topologice. Se noteazi G== H= Grupurile G si f se numesc
aproape izomorfe , dacd ele au subgrupuri de indice numarabil izomorfe.

Fie D un grup Abelian discret si divizibil cu card (D ) = ®g. Notam cu H (G )=
={r:G - D} multimea morfismelor continue din G n D . cum D este un grup cu a doua
axiomd de numarabilitate, topologia din G- este topologia indusda 1in grupul G de multimea
H (G ).

Teorema 1. Daca G este un grup Abelian, atunci G- este un grup zero dimensional.
Demonstratie . Fie k= G=— D un morfism continuu. Cum P este un grup discret, atunci

orice submultime L este deschisa si inchisa. Atunci multimea (p*(L): h e H(G)} este o baza
formata din submultimi deschise si nchise pentru grupul G=. Teorema este demonstratd .

Teoremi 2. Daci G este un grup Abelian infinit Si numarabil, iar A Si B sunt doua
- Use Uk
submultimi deschise si inchise n G"':, =t , B - % , atunci existd un omeomorfism f:
A - B, incat pentru orice T restrictia ft este 0 translatie a lui St pe L,
Demonstratie. Fie A={a, .a;...ay ..} si B = by .by ..bp, -} goun
submultimi deschise si inchise in G=-. Fie translatia fiawinPi. cum G este discret, iar A

Si B sunt deschise Si inchise exista @1 € S, cA Si b,el,cB , ncat f.(8) = Li. Atunci
submultimile A, =A\S, Si B, = B\ L, sunt deschise si Inchise.
Fie ™M1 si 71 indicii minimali pentru care &m, € Aysjbr, € B, Alegem submultimile

deschise si inchise @m, € S:c A, Si br, € Li e By, fncat translatia X=X +0m, - bn
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aplica Sz pe L,. Analog alegem 53,...,5t ,... SI Lz,...,Lt,..., incat t=1  contine @1 ..,
q
| )L Se | JLe
Qg »jart=s contine JE?’1,...,’E’i"ii'.AstfeI‘“'Tl =t ,B = t .Lema este demonstrata.

Teoremi 3. Daci G si K sunt doua grupuri Abeliene aproape izomorfe, atunci

Demonstratie. Daca G este un grup Abelian numadrabil infinit, iar K este un subgrup de

indice numarabil in, atunci K* este deschisin G~ [1]. Dupa lema 2 G-=K-,
G

Fie acum G un grup nenumarabil. Exista subgrupul D in K. incat grupul factor D este un
G

L
grup numirabil. Fie = D - omomorfismul canonic. Atunci T&) are indice numarabil in

G
G “_1|s
DUt

t

grupul D~ Dupa lema 2 exista partitia din submultimi deschise si inchise

n(K) = | JLs G
t

si 0 multime de elemente St din D, incat translatia ¥t:X = X + St a grupuli

G
D aplica St pe Lt  pentru orice t- fie 9t € G. incat T(gr) = St Fie N¢ = 1*(5¢) Si . Atunci
¢=ln k=M

t Si t sunt partitii din multimi deschise si inchise. Fie Vt:z—Z+ 4t o

translatie a grupului Atunci e Ve =Us o T gj Vg (N, 0= M\t Astfel familia (Va) defineste

omeomorfismul f: G7—= K~ incat restrictia omeomorfismului [ la N¢ coincide cu Vt.
Teorema este demonstrata.
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